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ВВЕДЕНИЕВВЕДЕНИЕ
Справочник поможет обучающимся систематизировать, обоб-

щить и закрепить знания по курсу геометрии 7—9 классов.

Пособие содержит подробную информацию по планиметрии, 

а также начальные сведения из стереометрии. В справочнике 
рассматриваются свойства основных геометрических фигур на 

плоскости и в пространстве. Основное назначение данного по-
собия — помочь учащимся в решении геометрических задач 

с применением изученных теоретических фактов, поэтому фор-

мулировки теорем приводятся без доказательств. В случае не-
обходимости доказательства можно найти в школьном учебнике.
Теоретические блоки в справочнике сопровождаются приме-

рами, схемами и таблицами. Это поможет систематизировать 
и закрепить изученный материал. Определения, требующие 
особого внимания или заучивания наизусть, выделены рамкой 

с изображением . Приведённые примеры с развёрнутыми 

пояснениями позволят детально разобраться в темах школьного 
курса геометрии и отработать навыки выполнения различных 

типов заданий. Особое внимание уделено тем видам задач, ко-
торые встречаются при проведении основного государственного 
экзамена (ОГЭ). Они снабжены изображением ОГЭ . В ответах, 

размещённых в конце пособия, такие задания сопровождаются 

наиболее подробными пояснениями. Кроме того, решению зада-

ний ОГЭ посвящена глава 15 справочника. 

Пособие поможет при подготовке к школьным занятиям, раз-
личным формам текущего и промежуточного контроля, а также 
к выполнению Всероссийской проверочной работы (ВПР) и сда-

че ОГЭ по математике.
Издание будет полезно учителям математики для организа-

ции образовательного процесса с целью отработки и закрепле-
ния материала уроков, а также осуществления отдельных ви-

дов контроля.

Желаем успехов!



ПРЯМАЯ И ОТРЕЗОКПРЯМАЯ И ОТРЕЗОК
В данном разделе рассматриваются простейшие геомет-
рические фигуры: точки, прямые и отрезки, знакомые по 
курсу математики 5—6 классов. Предложенный материал 

позволяет расширить знания о свойствах этих фигур.

Точки, прямые
Точка и прямая являются основными неопределяемыми по-

нятиями геометрии. Основными они называются, поскольку 

относятся к главным, то есть важнейшим, понятиям, неопре-
деляемыми — поскольку не имеют определения, а задаются 

набором конкретных свойств.

НА ЗАМЕТКУ

В последующем свойства, которые базируются на исходных положениях, 

будем называть аксиомами. Подробнее об аксиомах геометрии погово-

рим в главе «Параллельные прямые» (см. с. 81).

Глава
1

НАЧАЛЬНЫЕ 

ГЕОМЕТРИЧЕСКИЕ 

СВЕДЕНИЯ
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Самой простой геометрической фигурой является точка. Это 
единственная фигура, которую нельзя разбить на части.

Точки обозначаются одной заглавной 

буквой латинского алфавита. На рисунке 
изображены три точки: A, F и T.

Здесь и далее, говоря «две точки», «три 

точки» и т. п., будем считать, что эти 

точки различны, то есть не совпадают. 
Случаи совпадения будем оговаривать отдельно.
Вспомним, что нам известно о прямой. Для её построения 

мы использовали линейку, понимая, что на чертеже изображе-
на лишь часть прямой. А всю прямую мы представляли себе 
неограниченно продолжающейся в обе стороны.

0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10

Прямая — это геометрическая фигура, обладающая опреде-
лёнными свойствами.

ОСНОВНОЕ СВОЙСТВО ПРЯМОЙ
Через любые две точки можно провести прямую, и притом 

только одну.

НА ЗАМЕТКУ

Поясним, почему данное свойство яв-

ляется основным. Через точки A и B 

можно провести много различных ли-

ний, но только прямая задаётся эти-

ми точками однозначно. Приведённое 

свойство позволяет обозначать пря-

мую, называя две любые её точки: 

«прямая AB» или «прямая BA».

A B

A

T

F
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Прямые также обозначаются одной 

строчной буквой латинского алфавита. На 

рисунке изображены прямые a, b, EF.

Здесь и далее, говоря «две прямые», 

«три прямые» и т. п., будем считать, что 
эти прямые различны, то есть не совпа-

дают. Случаи совпадения будем оговари-

вать отдельно.
Например, прямые EO и OF совпадают (см. рисунок выше). 

Будем считать, что это одна прямая.

Заметим, что точки могут быть 
по-разному расположены относи-

тельно прямой. На рисунке точ-

ка M принадлежит прямой a, точ-

ка D не принадлежит прямой a. 

Записывается это так: ,M a  .D a
Рассмотрим две прямые. Они могут иметь общую точку.

Две прямые, имеющие общую точку, называются пере-

секающимися.

На рисунке прямые p и q пересекают-
ся. Кратко это записывается так: .p q  

Если известна точка пересечения прямых, 

это можно записать в виде: .p q M   

Последняя запись читается как «прямые 
p и q пересекаются в точке M».

Любые две пересекающиеся прямые имеют только одну об-
щую точку.

ВАЖНО ЗНАТЬ!

В том случае, когда прямые не имеют 
общих точек, говорят, что они не пересе-
каются. На рисунке изображены непересе-
кающиеся прямые m и n. Запи-

сывают это так: .m n
ВЫВОД. Любые две прямые 
либо имеют одну общую точку, 

либо не имеют общих точек.

a

b

D

M

F

O
E

 — принадлежит;
 — не принадлежит.

ЗАПОМНИ

p

q M

m

n

  — пересекаются;
  — не пересекаются.

ЗАПОМНИ
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Отрезки
Часть прямой, ограниченная двумя точками, называется 

отрезком. Точки, ограничивающие отрезок, называются 

его концами.

НА ЗАМЕТКУ

Отрезок содержит все точки прямой, лежащие между концами, а также 

свои концы.

Отметим на прямой k две точки A и B. Получим отре-
зок AB или BA.

Точки A и B — концы отрезка AB.

k

A

B

               

A C

B

На рисунке точка C принадлежит отрезку, но не совпадает 
ни с одним из его концов. В этом случае говорят, что точ-

ка C лежит между точками A и B. Кратко записывают так: 

A — C — B.

ПРАКТИЧЕСКИЕ ЗАДАНИЯ
  Проведите прямую, обозначьте её буквой d. Отметьте точ-

ки K и M, лежащие на прямой d, точки S и T, не ле-
жащие на прямой d. Опишите взаимное расположение то-
чек K, M, S, T и прямой d, используя символы  и .

Решение. S

K M d

T

Ответ: ,K d  ,M d  ,S d  .T d
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  Проведите три прямые a, b и c так, чтобы каждые две из 
них пересекались. Отметьте точки пересечения этих пря-

мых. Сколько можно получить точек пересечения? Опишите 
взаимное расположение прямых a, b и c, используя сим-

вол .

Решение.

Случай 1. Прямые попар-

но пересекаются, то есть 
,a b R   ,a c O   .c b P 

a

b
c

O R

P

Случай 2. Три прямые пе-
ресекаются в одной точ-

ке: .a b a c c b M     

b

a
c

M

Ответ: 3 или 1 точка пересечения.

  Пользуясь рисунком, выполните задания:

C

D

E

F

H

Ga

 

1) определите, пересекаются ли прямые a и EF;

2) укажите все отмеченные точки, принадлежащие пря-

мой a;

3) укажите все отмеченные точки, не принадлежащие пря-

мой EF.

Ответы запишите, используя символы ,  ,  ,  .
Подсказка. При выполнении пунктов 1 и 3 следует учи-

тывать, что прямые a и EF можно неограниченно продол-

жать.
Ответ: 1) ;a EF  2) ;C a  3) ,C EF  ,D EF  .H EF

  На прямой отмечены точки K, L, M, N. 

K L M N
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Запишите все изображённые отрезки:

1) на которых лежит точка M;

2) на которых не лежит точка L.

Ответы запишите, используя символы ,  .

Подсказка. При выполнении задания следует помнить, что 
концы отрезка принадлежат этому отрезку.

Ответ: 1) ,M KM  ,M LM  ,M LN   ,M KN  M  MN; 

2) .L MN

ЛУЧ И УГОЛЛУЧ И УГОЛ
Продолжим рассмотрение уже знакомых фигур. В этом 

разделе будут даны определения луча и угла, способы их 

обозначения.

Луч
Луч (полупрямая) — часть прямой, состоящая из дан-

ной точки (начало луча) и всех точек, лежащих по одну 

сторону от неё.

Проведём прямую m и отметим 

на ней точку A.

Точка A разбивает прямую m на два луча, для каждого из 
которых точка A является началом.

Луч обозначают строчной латинской буквой либо двумя про-
писными латинскими буквами, первая из которых — начало 
луча, а вторая — любая точка на луче.
На рисунке изображены два луча: h и AB. 

Луч AB и луч BA — это 
разные лучи.

ВАЖНО ЗНАТЬ!

 

На рисунке лучи OA и OB до-
полняют друг друга до прямой. 

Лучи OA и OB — дополнительные.

m A

h

B

A

A O B
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